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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 
ΘΕΜΑ Α 

Α1. Απόδειξη σχολικού βιβλίου 

Α2. Ορισμός σχολικού βιβλίου 

Α3. Ορισμός σχολικού βιβλίου 

Α4. α. Λάθος β. Λάθος γ. Σωστό δ. Σωστό ε. Σωστό 

 

ΘΕΜΑ Β 

Β1.  f ′(x) = 3x2 − 4x + 𝛼𝛼 

 𝜆𝜆 = 8 ⇔𝑓𝑓′(−1) = 8 ⇔ 7 + 𝛼𝛼 = 8 ⇔𝛼𝛼 = 1 

Β2. Έστω y = λx + β η εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f στο σημείο 

επαφής Α(-1, f(-1)). Από ερώτημα Β1 έχουμε λ = 8 και f(-1) = -5 

Το σημείο Α(-1, -5) επαληθεύει την εξίσωση της εφαπτομένης 

άρα -5 = 8∙ (−1) + 𝛽𝛽 ⇔ 𝛽𝛽 = 3 

επομένως η εξίσωση της εφαπτομένης θα είναι y = 8x + 3 

Β3. Για α = 1 έχουμε 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑥𝑥3 − 2𝑥𝑥2 + 𝑥𝑥 − 1  , 𝑥𝑥 ∈ 𝑅𝑅 

f ′(x) = 3x2 − 4x + 1 

𝑓𝑓′(𝑥𝑥) = 0 ⇔3x2 − 4x + 1 = 0 ⇔𝑥𝑥 = 1  ή   𝑥𝑥 =
1
3
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𝑓𝑓′(𝑥𝑥) > 0 ⇔3x2 − 4x + 1 > 0 ⇔𝑥𝑥 > 1  ή   𝑥𝑥 <
1
3

 

x −∞                         1/3                            1 +∞ 

f΄(x) + - + 

f(x)    

                    T.M.                            T. E. 

Η f είναι γνησίως αύξουσα σε καθένα από τα διαστήματα �−∞, 1
3
 � 𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅 [1, +∞) 

Η f είναι γνησίως φθίνουσα στο �1
3

, 1� 

Η f παρουσιάζει τοπικό μέγιστο στο 𝑥𝑥𝑜𝑜 = 1
3

 , 𝜏𝜏𝜏𝜏 𝑓𝑓 �1
3
� = −23

27
 

Η f παρουσιάζει τοπικό ελάχιστο στο 𝑥𝑥𝑜𝑜 = 1, 𝜏𝜏𝜏𝜏 𝑓𝑓(1) = −1 

Β4. ι) 

lim
𝑥𝑥→1

𝑓𝑓′(𝑥𝑥)
𝑥𝑥2 − 1

= lim
𝑥𝑥→1

3𝑥𝑥2 − 4𝑥𝑥 + 1
(𝑥𝑥 − 1)(𝑥𝑥 + 1)

= lim
𝑥𝑥→1

(𝑥𝑥 − 1)(3𝑥𝑥 − 1)
(𝑥𝑥 − 1)(𝑥𝑥 + 1)

= lim
𝑥𝑥→1

3𝑥𝑥 − 1
𝑥𝑥 + 1

= 1 

ιι) ισχύει ότι f ′′(x) = 6x − 4 

lim
𝑥𝑥→1

𝑓𝑓′′(𝑥𝑥) − 2
𝑥𝑥 − 1

= lim
𝑥𝑥→1

6𝑥𝑥 − 6
𝑥𝑥 − 1

= lim
𝑥𝑥→1

6(𝑥𝑥 − 1)
𝑥𝑥 − 1

= 6 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1.  f ′(x) = 4x − 7       g′(x) = 3x2 − 8x + 5 

Γ2.  f ′(x) = g′(x) ⇔ 4x − 7 = 3x2 − 8x + 5 ⇔ 3x2 − 12x + 12 = 0 ⇔ 

𝑥𝑥2 − 4𝑥𝑥 + 4 = 0 ⇔ (𝑥𝑥 − 2)2 = 0 ⇔𝑥𝑥 − 2 = 0 ⇔𝑥𝑥 = 2 

Άρα x0 = 2 

  

ΟΡΟΣΗΜΟ

ΗΡΑΚΛΕΙΟ
 ΚΡΗΤΗΣ



 

ΟΜΟΣΠΟΝΔΙΑ ΕΚΠΑΙΔΕΥΤΙΚΩΝ ΦΡΟΝΤΙΣΤΩΝ ΕΛΛΑΔΟΣ (Ο.Ε.Φ.Ε.) – ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ ΘΕΜΑΤΑ 

ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ ΘΕΜΑΤΑ 2025 
Β΄ ΦΑΣΗ Ε_3.ΜΕλ3Γ(α) 

 

 
ΤΑ ΘΕΜΑΤΑ ΠΡΟΟΡΙΖΟΝΤΑΙ ΓΙΑ ΑΠΟΚΛΕΙΣΤΙΚΗ ΧΡΗΣΗ ΤΗΣ ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΑΚΗΣ ΜΟΝΑΔΑΣ ΣΕΛΙΔΑ: 3 ΑΠΟ 6 

 

Γ3.  

lim
𝑥𝑥→1

ℎ(𝑥𝑥) = lim
𝑥𝑥→1

�(3𝑥𝑥 − 4)2025 + 2
𝑥𝑥2 − 1
𝑥𝑥 − 1

+ 11� 

= lim
𝑥𝑥→1

�(3𝑥𝑥 − 4)2025 + 2
(𝑥𝑥 − 1)(𝑥𝑥 + 1)

𝑥𝑥 − 1
+ 11� 

= lim
𝑥𝑥→1

[(3𝑥𝑥 − 4)2025 + 2(𝑥𝑥 + 1) + 11] = 14 

Γ4. Για κ = 14 και xo = 2 o πίνακας γίνεται 

Απουσίες Μαθητές Σχετική συχνότητα % 

xi νi fi% 

4  α 

5  2α 

6  40 

8  2α 

Σύνολο 25 100 

i) Επειδή γνωρίζουμε ότι 𝑓𝑓1% + 𝑓𝑓2% + 𝑓𝑓3% + 𝑓𝑓4% = 100 ⇔ 

5𝑎𝑎 + 40 = 100 ⇔𝑎𝑎 = 12 

O πίνακας τότε χρησιμοποιώντας τους τύπους 𝑓𝑓𝑖𝑖% = 𝑓𝑓𝑖𝑖 ∙ 100  𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅 𝑓𝑓𝑖𝑖 = 𝜈𝜈𝑖𝑖
𝜈𝜈

   γίνεται 

Απουσίες Μαθητές Σχετική συχνότητα % 

xi νi fi% 

4 3 12 

5 6 24 

6 10 40 

8 6 24 

Σύνολο 25 100 

ii) Για να βρούμε τη μέση τιμή θα κατασκευάσουμε τη στήλη xiνi 
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Απουσίες Μαθητές Σχετική συχνότητα 

% 

 

xi νi fi% xiνi 

4 3 12 12 

5 6 24 30 

6 10 40 60 

8 6 24 48 

Σύνολο 25 100 150 

 

έ𝜒𝜒𝜒𝜒𝜒𝜒𝜒𝜒𝜒𝜒 𝜏𝜏ό𝜏𝜏𝜏𝜏 𝑥̅𝑥 =
∑ 𝑥𝑥𝑖𝑖𝜈𝜈𝑖𝑖4
𝑖𝑖=1

25
=

150
25

= 6 𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼ί𝜀𝜀𝜍𝜍 

Επειδή το πλήθος v = 25 περιττός αριθμός, τότε η διάμεσος ισούται με τη μεσαία παρατήρηση 

του δείγματος εφόσον αυτό είναι διατεταγμένο σε αύξουσα σειρά. 

4, 4, 4, 5, 5, 5, 5, 5, 5, 6, 6, 6, 6, 6, 6, 6, 6, 6, 6, 8, 8, 8, 8, 8, 8 

Άρα δ = t13 = 6 απουσίες 

Εναλλακτικά μπορούμε να κατασκευάσουμε τη στήλη Νi από την οποία μπορούμε να βρούμε 

σε ποια τιμή αντιστοιχεί η t13  

Απουσίες Μαθητές  

xi νi N1 

4 3 3 

5 6 9 

6 10 19 

8 6 25 

Σύνολο 25 - 

 

iii) Για να υπολογίσουμε την τυπική απόκλιση s θα υπολογίσουμε πρώτα τη διακύμανση S2. 

Κατασκευάζουμε τη στήλη (𝑥𝑥𝑖𝑖 − 𝑥̅𝑥)2𝜈𝜈𝑖𝑖 
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Απουσίες Μαθητές   

xi νi (𝐱𝐱𝐢𝐢 − 𝐱𝐱�)𝟐𝟐 (𝐱𝐱𝐢𝐢 − 𝐱𝐱�)𝟐𝟐𝛎𝛎𝐢𝐢 

4 3 4 12 

5 6 1 6 

6 10 0 0 

8 6 4 24 

Σύνολο 25  42 

𝑆𝑆2 =
∑ (𝐱𝐱𝐢𝐢 − 𝐱𝐱�)𝟐𝟐𝛎𝛎𝐢𝐢4
𝑖𝑖=1

𝜈𝜈
=

42
25

= 1,68 

Τότε 𝑠𝑠 = √𝑆𝑆2 = √1.68 = 1,3 𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼ί𝜀𝜀𝜀𝜀 

Επειδή 𝐶𝐶𝐶𝐶 = 𝑠𝑠
𝑥̅𝑥

= 1,3
6

= 0,216 ή 21,6% και CV > 10% τότε το δείγμα δεν είναι 

ομοιογενές 

iv) Το ποσοστό των μαθητών είναι 𝑓𝑓1% + 𝑓𝑓2% + 𝑓𝑓3% = 76% 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. Το εμβαδό του ορθογωνίου τριγώνου δίνεται από τον τύπο Ε1 = 1
2
𝛽𝛽 ∙ 𝜐𝜐 

Άρα 𝛦𝛦1 = 1
2

(𝛫𝛫𝛫𝛫)(𝛫𝛫𝛫𝛫) = 1
2

2𝑥𝑥(𝑥𝑥 + 1) = 𝑥𝑥2 + 𝑥𝑥 

Το εμβαδό του τετραγώνου δίνεται από τον τύπο 𝛦𝛦2 = 𝛼𝛼2 

Άρα 𝛦𝛦2 = (𝛢𝛢𝛢𝛢)2 = (𝑥𝑥 + 1)2 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥 + 1 

Άρα το άθροισμα των εμβαδών είναι 𝐸𝐸(𝑥𝑥) = 𝑥𝑥2 + 𝑥𝑥 + 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥 + 1 = 2𝑥𝑥2 + 3𝑥𝑥 + 1 

Επειδή έχουμε διαστάσεις πλευρών σχημάτων για να ορίζονται πρέπει να είναι θετικές, άρα 

πρέπει x > 0 
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Δ2. Υπολογίζω την E΄(x) = 4x +3 

𝐸𝐸′(𝑥𝑥) = 7 ⇔ 4𝑥𝑥 + 3 = 7 ⇔𝑥𝑥 = 1 

Δ3. α) Θα υπολογίσω τη μέση τιμή και την τυπική απόκλιση 

𝑥̅𝑥 = 𝐸𝐸′(3) + 1 = 15 + 1 = 16 

Υπολογίζω την Ε΄΄(x) = 4  άρα s = E΄΄(2) = 4 

Δ3. β)    

                       

                           4            8      12        16        20     24        28 

Το 13,5% + 2,35% + 0,15% = 16% των μαθητών χρειάζεται περισσότερο από 20 λεπτά για να 

πάνε στο σχολείο. Έστω ν το μέγεθος του δείγματος, δηλαδή το πλήθος των μαθητών, τότε 

40
𝜈𝜈

=
16

100
⟺ 𝜈𝜈 =

40 ∙ 100
16

⟺ 𝜈𝜈 = 250 

Δ3. γ) Το 64% των μαθητών χρειάζεται από 12 έως 20 λεπτά για να πάει στο σχολείο. 

Οπότε 

𝑥𝑥
250

=
64

100
⟺ 𝑥𝑥 =

64
100

∙ 250 ⟺ 𝑥𝑥 = 160 𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇έ𝜍𝜍 
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