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ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Να αποδείξετε ότι για 0 < α ≠ 1 και για οποιουσδήποτε  𝜃𝜃1,𝜃𝜃2> 0 ισχύει: 
𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑎𝑎(𝜃𝜃1𝜃𝜃2) = 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑎𝑎𝜃𝜃1+ 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑎𝑎𝜃𝜃2 

Μονάδες 10 
 

Α2. Πότε μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το σύνολο Α λέγεται περιττή; 
Μονάδες 5 

 
Α3. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας 

το γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση και δίπλα σε αυτό το γράμμα Σ, αν 
η πρόταση είναι σωστή ή το γράμμα Λ, αν η πρόταση είναι λανθασμένη: 

 

α. Η συνάρτηση φ(χ) = εφχ έχει κατακόρυφη ασύμπτωτη τον άξονα yy’. 
β. Για κάθε α>1 και x > 1 ισχύει ότι 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑔𝑔𝑎𝑎𝑥𝑥 > 0 . 
γ. Ο βαθμός του γινομένου δύο μη μηδενικών πολυωνύμων είναι ίσος με το 

άθροισμα των βαθμών των πολυωνύμων αυτών . 
δ. Η συνάρτηση 𝑓𝑓(𝑥𝑥) =  𝑎𝑎𝑥𝑥 , x  ορίζεται για κάθε α  . 
ε. Η συνάρτηση 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝛼𝛼𝛼𝛼 + 𝛽𝛽 , x  με α > 0 είναι γνησίως φθίνουσα στο ℝ. 

Μονάδες 2x5 
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ΘΕΜΑ Β 
Δίνεται το πολυώνυμο Ρ(x) = 2x3 + αx2 + βx + 2 ,  α,β∈ R  
B1. Αν το πολυώνυμο Ρ(x) έχει παράγοντα το x - 2 και το υπόλοιπο της διαίρεσής 

του με το x + 1 είναι -6 , να βρείτε τους α,β∈ R . 
Μονάδες 8 

 
Β2. Αν α = -5 και β = 1, να λύσετε την εξίσωση Ρ(x) = 0. 

Μονάδες 8 
 

Β3. Να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η γραφική παράσταση της πολυωνυμικής 
συνάρτησης  P βρίσκεται κάτω από τον άξονα x΄x . 

Μονάδες 9 
 
ΘΕΜΑ  Γ 

Γ1. Να βρείτε τη γωνία πφ 0,
2

 
  
 

 για την οποία ισχύει   

 
   

3πημ φ εφ φ
2 1

συν π φ σφ π φ

 
    

   
  

 

Μονάδες 6 
 

Γ2. α) Να αποδείξετε ότι για κάθε γωνία πω 0,
2

 
  
 

 ισχύει 

      2 42 ln ημω ln συνω ln ημ ω ημ ω    
Μονάδες 6 

β) Να λύσετε στο διάστημα π0,
2

 
  
 

 την εξίσωση  

    2 ln ημx ln συνx ln 3 4ln 2     (1)    
Μονάδες 8 
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Γ3. Αν πφ
4

  και η εξίσωση (1) έχει λύσεις 1
πx
6

  και 2
πx
3

 ,  

να λύσετε το σύστημα  1

2 2

(ημx ) x (συνφ) y 1
Σ: 

(εφx ) x (σφx ) y 2 3

    

    

 

Μονάδες 5 
 
ΘΕΜΑ Δ 
Δ1. α. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση 2f (x) x 4x 6 ,  x     παρουσιάζει ολικό 

ελάχιστο στη θέση x=2 την τιμή f(2)=2. 
Μονάδες 3 

β. Αν η συνάρτηση x xg(x) 4 4 2 6 , x      παρουσιάζει ολικό ελάχιστο να 
βρείτε τη θέση και την τιμή του. 

Μονάδες 5 
 

Αν η συνάρτηση g παρουσιάζει ολικό ελάχιστο στη θέση x=1 την τιμή g(1)=2 , τότε: 
 
Δ2. α. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης x 1h(x) log(8 1) 3log 2    και το 

πεδίο ορισμού της συνάρτησης   φ(x) log g(x) 2  .  
Μονάδες 4 

β. Να εξετάσετε αν οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων h και φ έχουν 
κοινό σημείο. 

Μονάδες 5 
 

Δ3. α. Να βρείτε τις τιμές του c  για τις οποίες η γραφική παράσταση της 
συνάρτησης  q(x) 2ημ π(x c)  , x    έχει κοινό σημείο με τη γραφική 
παράσταση της συνάρτησης g. 

Μονάδες 5 
β. Να αποδείξετε ότι οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων q και g έχουν το 

πολύ ένα κοινό σημείο. 
Μονάδες 3 
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